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MATEMATIKA III. KATEGORIA
(a specialis tanterv szerint haladé gimnazistak)

FELADATOK

1. feladat

Az ABC haromszog beirt kore érintse a BC', C A, AB oldalt rendre az Ay, By, C pont-
ban. Az A;B,C; haromszog A;-bél, Bi-bél, C1-bél induldé magassaganak talppontja
a szemkozti oldalegyenesen legyen rendre A,, By, Cs. Bizonyitsuk be, hogy az AA,,
BBs,, CCy egyenesek egy ponton haladnak At.

2. feladat

Melyek azok az egész egyiitthatos polinomok, amelyekre teljesiil, hogy barmely p prim-
szam esetén az egészeken vett helyettesitési értékek kozott p-vel osztva minden lehet-
séges maradék eléfordul?

3. feladat

Legyen Fj, F, ... a Fibonacci-sorozat, amelyet az Fy = 0, F} = 1 kezdGértékekkel
és i > 2-re az F; = F,_1 + F,_5 rekurzioval definidlunk. Tekintsiik azt a legfeljebb
2020-adfokt p polinomot, amelyre

p(O) = Fb7 p(].) = Fl, ey p(2020) = F2020 .

Hatarozzuk meg p(2021) értékét.
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