
Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny, 2009�2010-es tanévMATEMATIKA, III. kategóriaDönt®, a gimnáziumok speiális matematikai osztályai részéreFontos tudnivalók:1. A dolgozaton nem szabad feltüntetni a versenyz® nevét. A kidol-gozás során felhasznált minden papírlapra írja fel a tanuló a számjelét.2. A feladatok megoldására fordítható id®: 5 (öt) óra. A feladatokmegoldásához bármely tárgyi segédeszköz (szakkönyv, példatár, zseb-számológép stb.) szabadon használható (kivéve, ha a feladat szövegemegtiltja pl. számítógép használatát). Egyébként azonban önállóankell dolgozniuk a versenyz®knek (és telefon, internet stb. sem használ-ható). Programozható zsebszámológép igénybevétele esetén mind a fe-ladat megoldását szolgáltató programot, mind pedig magát a megoldástmeg kell adni.3. Ha a versenyz® valamelyik feladat megoldásában olyan ismeretre tá-maszkodik, amely nem szerepel a kategóriájának matematika törzs-anyagában, akkor pontosan hivatkoznia kell arra a forrásra, ahonnanazt merítette. A versenybizottság sak kell®en megindokolt megoldá-sokat fogad el, az eredmény puszta közlése nem értékelhet®.Nem fogadható el könyvb®l, példatárból stb. olyan feladatra történ®hivatkozás sem, amely feladatnak a megoldása ott nins kidolgozva.4. A dolgozathoz nem szükséges fogalmazványt (piszkozatot) készí-teni, de törekedni kell a megoldások világos, szabatos megfogalmazá-sára és áttekinthet®, olvasható leírására. A feladatokat tetszés sze-rinti sorrendben lehet megoldani, lehet®leg feladatonként új oldalon.Valamely feladatra adott második megoldás nem pótolja egy másikfeladat hiányzó megoldását.5. A dolgozatok elbírálásának megkönnyítése éljából kérjük a versenyz®-ket, hogy minden darab papírt adjanak be, amelyen érdemleges munkátvégeztek. A verseny feladatait tartalmazó feladatlapot a versenyz®kmegtarthatják.6. Azokat a versenyz®ket, akiknek dolgozatából kétségtelenül megállapít-ható együttm¶ködésük, kizárjuk a versenyb®l.Budapest, 2010. márius A versenybizottság



Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny, 2009�2010-es tanévMATEMATIKA, III. kategóriaA dönt® feladataia gimnáziumok speiális matematikai osztályainak tanulói részére
1. Igazoljuk, hogy végtelen sok olyan derékszög¶ háromszög van, amely-ben az oldalhosszak relatív prím egész számok, és az átfogó hosszábólbármelyik befogó hosszát levonva egy-egy köbszámot kapunk.2. Az ABC háromszög szögei π/7, 2π/7, 4π/7. A háromszög szögfelez®i aszemközti oldalakat az A1, B1, C1 pontokban metszik. Mutassuk meg,hogy az A1B1C1 háromszög egyenl® szárú.3. Egy k élhosszúságú koka három egy súsba futó lapját teljesen leakarjuk ragasztani k2 darab 3 × 1 méret¶ ímkével. Milyen k-ra lehetezt megtenni?


